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1 FELADAT. Radunak és Alexandrdnak egyiitt 11 leje van. Elhatdrozzdk, hogy kozosen egy
konyvet vdsdrolnak, egyforma pénzosszeggel jarulva hozza. Radu koleson kell kérjen Alexandratol
1 lejt, és a konyv megvétele utdn Alexandranak 5 leje maradt.

a) Hatérozzatok meg a konyv arét;

b) Hany leje volt Alexandréanak eredetileg?

2. FELADAT. Mutassatok ki, hogy a 3 barmely 5 hatvanya koziil 1étezik legaldbb kettd, melyek
kiilonbsége oszthaté 5H-tel.

3. FELADAT. Az A természetes szamokat tartalmazé halmaznak a kovetkezd tulajdonssdgai
vannak:
(i) 2€ A;
(71) hax € A, akkor 4z € A;
(13i) ha 9z + 11 € A, akkor x € A.

Igazoljatok, hogy 13 € A.

4. FELADAT. Egy tédblara 20 fehér kor, 21 piros kor és 22 zold kor van felrajzolva. Letorliink
két kiillonbozo szinli kort és helyettiik egy harmadik szinti kort rajzolunk. Ezt a miiveletet addig
ismételjiik, ameddig a tdabldn csak egy kor marad. Hatdrozd meg a tdblan maradt kor szinét.
Viélaszod indokold.

! Timpul efectiv de lucru este de 2 ore;
2Toate problemele sunt obligatorii;
3Fiecare problems se noteazd de la 0 la 7.
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1. FELADAT. Az ABC héromszogben legyenek az M, N és P pontok az [AB], [BC], illetve
[AC] oldalak felezépontjai. Legyen az F € (N P pont gy, hogy [NP] = [PE]| ésa D € (CM pont
gy, hogy [CM] = [M D). Mutassétok ki, hogy:

a) AE = NC;

b) AD =2-AE.

2. FELADAT. Adott az A= {n|n=2%-3-5¢ ahol a,b,c € N} halmaz.
a) Igazoljdtok, hogy 81 € A;
b) Hatdrozzatok meg az A halmaz azon elemeit amelyeknek pontosan 6 osztéja van.

3. FELADAT. Legyen X0y egy hegyes szog. Az OX &ltal meghatdrozott félsikban és ame-
lyikben nincs az [OY félegyenes, az [OA és [OB, merblegeseket emeljiik [OX -re illetve [OY -ra.
Jeloljiik [OC -vel a BOX szog szogfelezijét.
a) Tudva, hogy az A0C szog mértéke 16°-kal nagyobb mint az XOY szog mértéke, hatdrozza-
tok meg m (m );
b) Mutassatok ki, hogy ha [OB az A0C szog szogfelezbje, akkor [OX a oY szog szogfelezbje.

4. FELADAT. Azt mondjuk, hogy egy 0, abcde alaku szém (P) tulajdonsagu, ha az a,b, ¢, d, e
szémjegyek a {4,6} halmaz elemei.

a) Igazoljatok, hogy az x + 0,46646 = 1,1111 egyenlet megoldédsa (P) tulajdonségu;

b) Hatdrozzatok meg, hany kiilonboz6 0, abede alaki szém (P) tulajdonsdgu;

¢) Mutassatok ki, hogy barmely 17 kiilonb6z6, 0, abede alaki, (P) tulajdonsagu szém koziil ki
lehet valasztani kettot gy, hogy osszegiik 1,1111 legyen.

I Timpul efectiv de lucru este de 2 ore;
2Toate problemele sunt obligatorii;
3Fiecare problems se noteazd de la 0 la 7.
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1. FELADAT. Legyenek az ay, as, ..., a, kiillonb6z6 raciondlis szamok gy, hogy barmely négyet
véve koziiliik 1étezik ketto tgy, hogy szorzatuk —1.

a) Addjatok egy példat 6 ilyen szamra;

b) Hatdrozzatok meg n maximalis értékét.

2. FELADAT. Igazoljiatok, hogy ha az a,b,c € Q szigordan pozitiv szdmok kielégitik az
b
2 j_ T ate a j_ 2 Osszefiiggést, akkor:

€ Q;

)\/ a+b N b+c N c+a
a+2b+3¢c b+2c+3a  c+2a+3b

ab bc ca
) \/c(?a —b) * a(2b — c) * b(2¢ — a) ERNQ

3. FELADAT. Az ABC haromszogben legyen M a [BC| oldal felezbpontja. Ha N az [AM |
szakasz felezbpontja és BN N AC = { P}, akkor hatarozzatok meg az MC' PN négyszog és az ABC

hiromszog teriileteinek ardnyét.

4. FELADAT. Az ABC haromszogben, legyen M a [BC| felezépontja és P egy pont a BC-n,
P # M. A P ponton keresztiil, az AC' -hez hizott parhuzamos az AM egyenest E-ben metszi,
valamint a P ponton keresztiil az AB-hez hizott parhuzamos az AM egyenest F-ben metszi.

Igazoljétok, hogy az E és F' pontok szimmetrikusak M-re nézve.

!Timpul efectiv de lucru este de 3 ore;
2Toate problemele sunt obligatorii;
3Fiecare problems se noteazd de la 0 la 7.
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1. FELADAT Mutassdtok ki, hogy ha harom nullatél kiilonbozé valds szam osszegének in-
verze egyenld az inverzek Osszegével, akkor ezek koziil legaldbb kettének egyforma a modulusza

(feltételezziik, hogy a hdrom szém 6sszege nem nulla).

2. FELADAT Ha z,y > 0 két valos szam, amelyre teljesiil, hogy :

2V + gy = (e +1) (y +4),
akkor szamitsdtok ki az x és y szdmok mértani kdzépardnyosét.

3. FELADAT Adott a VABCD szabdlyos négyoldali gila, amelyben AB = 12. Legyen
ACNBD = {0}, M a [BC| szakasz felez6pontja és P az [AB] szakasz felez6pontja. Ha a (V BC)
és (ABC) sikok szogének koszinusza R hatdrozzatok meg:

a) a P pontnak a (VBC) siktél vett tdvolsagat;

b) az O pontnak a (V PM) siktdl vett tédvolsdgét;
c) a (VAC) és (VBC) sikok szogének tangenseét.

4. FELADAT Az (OA, (OB és (OC, paronként mertleges félegyeneseken felvessziik az A’, B és
C’ pontokat ugy, hogy A’ € (OA), B' € (OB) és C' € (OC) . Tudva, hogy az A’B'BA és B'C'CB
négyszogek korbefrhatéak, mutassatok ki, hogy:

a) az A'C'C A négyszog korbeirhato;

b) Ha OH 1 (ABC), H € (ABC), akkor H az ABC héromszog ortocentruma;

c) Ha G az A’B'C’ hdromszog silypontja, akkor OG L (ABC).

! Timpul efectiv de lucru este de 3 ore;
2Toate problemele sunt obligatorii;
3Fiecare problems se noteazd de la 0 la 7.



