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XI. OSZTALY

1. feladat. Adott az f : [0,1] — [0,1] fliggvény, amelyre barmely
y € 10, 1] és barmely € > 0 esetén 1étezik x € [0,1] ugy, hogy |f(z) —y| < e.

a) Igazold, hogy ha f folytonos a [0, 1] intervallumon, akkor f sziirjektiv!

b) Adj példét olyan f fiiggvényre, ami teljesiti a feladatbeli feltételt és
nem sziirjektiv!

2. feladat. Adottak az A, B € My(R) mdtrixok tgy, hogy (A — B)? =
O,.

a) Igazold, hogy det (A% — B?) = (det(A) — det(B))?.

b) Bizonyitsd be, hogy det(AB — BA) akkor és csak akkor egyenl6 0-val,
ha det(A) = det(B).
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3. feladat. a) Igazold, hogy ha a k > 1 és n > 2 természetes szdmokra
létezik A, B € M, (Z) gy, hogy A*> = O,, és A*B + BA = I,,, akkor k = 1
és n paros!

b) Igazold, hogy barmely n > 2 paros természetes szamra létezik A, B €
M, (Z) Ggy, hogy A3 = O,, és AB+ BA = 1I,.

4. feladat. Adott az (7,),., valés szdmsorozat, amelynek tagjai az

(k) k

[1,00) halmazbdl vannak. Ha az (yfﬁ) cyn’ = [2F], n > 1, sorozat
n>1

konvergens minden k € N* szdm esetén, bizonyitsd be, hogy az (x,),,
sorozat konvergens! ([a| az a valds szdm egészrészét jeloli.)

Munkaidé /4 ora.
Minden feladatra 7 pont szerezheto.



