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Sectiunea H2
Filiera teoretica, profil real, specializarea stiinte ale naturii

1.a) Determinati doud numere naturale x € N* si abc astfel incat numarul \/ (abc + cab + bca)x sa fie rational, iar

x sa fie cel mai mic numar posibil.

b)Calculati 1 — |[*+ 24 L 4oL 2009
’ 2 6 12 2009-2010 2010

Barem
a) (abc +cab +bca)x =111(a+ b+ )x =3-37(a+ b + c)x (1p)

De aici atb+c=3. Cum a, b, c sunt nenule =>a = b = ¢ = 1 (1p) si x=37. (1p)
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2.Fie () nso un sir pentru care xy = 1 iar 2x,,1 = x,, + 2, oricarear fin € N .

1 1 1 1
PRI

a) Aratati ca sirul (b, )psq definit prin b, = x,, — x,,_1, oricare ar fi n natural nenul, este o progresie geometrica.

b) Determinati formula termenului general al sirului (x;)pns0.

Barem

1 1
b Xn41—X SXntl)=(Sxn_1+1 1 .. . ..
)L = SRl TR o Grnr1)-(5 ) ==,¥n = 1. Deci sirul e progresie aritmetica. (3p)
by Xn—=Xn-1 Xn—Xn-1 2

_ 1
_2_"1’

b)Cum b, = % =>b, vn > 1. 2p)

Atunci x, = O — Xp_1) + (opg — X)) + -+ (xp — —x1) +xy =b, + by_y + by, +
(2p)

1

1,11
3.Caleulati [+ 5+ 5+ 55

], unde [x] reprezinta partea Intreagd a numarului x.

Barem

by izt
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2025 1 2025 __ 1 2025_1 1 _ __r
Zk:l ﬁ < 1 + Zk:z k(k—l) = 1 + Zk:z 1 Xk = 1 + 1 2025 < 2 (1) (Sp)

$20252>1(2) (1p)

. 9 .. 1,1, 1 11
Din cele doua relatii avem [1—2 tatat m] =1(1p)

4. Daca M este punctul de intersectie a dreptelor care unesc mijloacele laturilor opuse ale unui patrulater ABCD,
aratati ca pentru orice punct O din planul patrulaterului avem OA + OB + 0C + +0D = 40M.

Barem

Fie X, Y, Z, T mijloacele laturilor patrulaterului => XYZT este paralelogram (2p), iar M este mijlocul diagonalelor
XZsi TY. (1p)

20M = 0X + 0Z,20M = 0Y + OT => 40M = 0X + OY + 0Z + OT (2p)

OA+0B —> O0B+0C —== O0C+0D —== OA+OD
> ,0Y = > , 0Z = > ,0T = >

0X =

Deci 40M = OA + OB + OC + 0D (2p).
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