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Sectiunea H1
Filiera tehnologica - toate profilurile si specializarile

PROBLEMA 1

a) Sa se arate cd numarul A=V7 +5v2 + 37 —5vV2 € N.
b) Calculati g2logz 2+4loggy 2 | 4/32+0.5l0g; 16

Barem
a) A=(V7 + 5v2) +(V7 = 5v2)*+ 37 + 5v2 - V7 = 5vV2(V7 + 5v2 + Y7 —5v2) 1P
APZ14 = 3A oo 1p
Membrul stang este functie crescatoare, membrul drept este functie descrescatoare, deci
ecuatia are SOIULIC UNMICA. AT2 ...occeiiiieiiiieiie ettt ettt ettt ese e st e e eees 1p
b)2logs 24 410851 2 =3l0Z3 2.euiiciieieeeeeeee e e e e eaee s 1p
921083 2+4108812 = 3610832 = G4 . ... ——— 1p
32+0.5logz 16 — ¢
rezultatul final  64H6=70..........ccourrrrrrierrrrreereeseeeiesees et Ip

PROBLEMA 2

2 12
Sa se arate ca Vz €C, avem: |Z + %| +i|Z + %| +1+)|z]? - i(1+i):z.
Barem

Fie z=x+yi, X,yER

2 2
Membrul stdng devine |x + % + iy| +i |a + LG + y)| —A+Dx2+y?) - %(1+i)...2p

1\? . 1\2 . . 1
(x+5) +y2+z(x2+(y+5))—xz—yZ—sz—Lyz—Z—j—f ........................ 3p

FINAlIZare. .......oinii e e e e 2p
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PROBLEMA 3

Se considera expresia E(x)=log, (izj +——+log, x* —2log,~/2.
x

10g2x
a) Sa se determine x € R pentru care este definitd expresia.

b) Sa se arate ca E(x)=log, x.
¢) Sa se verifice daca E(x+1)—E(x)> 0, oricare ar fi numarul real x pentru care este

definita expresia.

Barem
a) x?#0,2x >0,2x # 1,x* > 0deci x € (0, +00) — {%} .............................. 2p
b) E(x) = log, (%) +1og, 2x Hog, X2 — 1085 2. onivnieiiiiie e, Ip
FInalizare ........oooiiiiiii 1p
1
C) E(x+l)—E(x)=log2 (x—ﬂj=10g2 (14‘1) ................................................... p
X X
Baza logaritmului este 2> 1, deci functia f(x)=log, x este strict crescatoare. .... Ip
Atunci log, [1 +l) > log, 1 < log, (1+lj >0,Vx e (O,oo)\{%} ....................... 1p
X X
PROBLEMA 4

Se considera functia f: R — (0, +) cu proprietatea ca f{log; x — 1) = g Vx € (0, +o0).

a) Calculati S=f(1) + A2) +....+ f2025).
b) Determinati functia f.

Barem
a) Senoteazdlogsx —1 =7y ,deci X=3Y" L. ..o 2p
ALUNCT fX) = 3% et nree e 2p
b) A1)+ A2) 4ot f2025)=3 + 32+ +3205= 3003 3p



