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Clasa a Xll-a

Subiectul 1 (7 puncte)

a) Si se rezolve ecuatia 3x + 3 = 0 cu coeficienti in Z;, .
b) Pe R se defineste legea de compozitie x * y = 2xy — 6x — 6y + 21..

Séa se calculeze x * x * ..x x undex € R sin € N*.
———_—

n—ori
Barem
2 3x=-323x=92x€{3,7 11} s 3p
b) Aducelegeasubforma x*y =2(x—=3)(y —3) +3 i 1p

xxx=2(x—3)(x—-3)+3=2(x—-3)>+3

xxx*x=[2x—3)2+3]*x=2-[2x—3)2+3-3]-(x—3)+3=2%2(x—3)3+3

Intuiesc x* x* ..xx = 2" 1 (x —3)"+ 3, dacixestede NOri. ...ccccevrvrvrrerenes 2p

Demonstrez prin inductie propozitia P(n): x = x * ..xx = 2" 1(x = 3)" + 3 ....... 1p
Subiectul 2 (7 puncte)

1 t at?+2t
Fieae R, G={A1t)=|0 1 4t | t € R;.

0 0 1

a) Determinati numarul real a astfel incat G sa fie parte stabila a lui M5(R) in raport cu inmultirea
matricilor.
b) Pentru a=2 demonstrati cd G este grup in raport cu inmultirea matricilor.

Barem
a) Definitia partii Stabile...........ouuiiiiiiiii Ap
Prin calcul direct s€ 0btine a=2..........ccccoiiiiiiiiiiiii 2p
b) Se verifica axiomele GrupPUIUL. ... ... ..o 4p
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Subiectul 3 (7 puncte)
Sa se calculeze:
sinx . cosx+e* ] .
a) I'= fex+sinx+cosxdx /= fex+sinx+cosxdx , undex € [O'E] !
ER ;
0) [————dx
(e*+1)(e*+3)
Barem
Q) THIS[ X = X 4 € o 1p
o cosx+e¥*—sinx _ x .
J—1= f—ex+sinx+cosxdx IN(eX¥ +SiNX + COSX) F € rovvvveeeeeeeceeee e 1p
Rezolva sistemul si obtine:
I =§—%ln(ex +sinx+cosx)+C, J = §+%ln(ex +sinx +cosx) +C v, 1p
b) [— = [—— - e*dx . Facem substitutia e* = t , atunci e*dx = dt
ex+a eX(e*+a) >
ft(t+a) =—f(——m)dt_gln( )+C ................................................... 1p
1 e*
I==In s e O 1p
2 _ (e@*+3)—(e*+1)
C) f (e*+1)(eX+3) - f (eX+1)(eX+3) e 1p
eX 1 eX
_fex_l_l _f eX+3 _lnex+1_§1nex+3+c """""""""""""""""""""""""""" 1p

Subiectul 4 (7 puncte)

Se da functia g: [1,e] » R, g(x) = In*x.

a) Determinati numerele a, b, c, d astfel incat functia G:[1,e] = R, G(x) = x(In*x + aln3x +

bin?x + clnx + d) sa fie o primitiva a lui g.

b) Daca h:[1,e] » R, h(x) = g( ) , Qasiti primitiva H a functiei h care sa aiba proprietatea

H(e?) = g
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Barem
a) G derivabilape[l,e] siG'(x) = g(x).coiiiiiiiiiiiiiiiiiiiin, 1p
G ) e 2p
a=-4, D=12, C=-24,d=24. ..o, 1p
b) Determinarea primitivelor H(X)..........coooviiiiiiiiiii i, 1p
2 50 TR 1p
C=- 651 fINAliZarea..........ccoovviiiiiiiieiecc e 1p
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