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XII. Oszaly

1. Tétel (7 pont)
Adottaz 4 =(% % )mawixésa G = (X(m)|X(m) = I, + mA, m € R} halmaz.

a) Szamitsatok ki az A% matrixot.

b) Igazoljatok, hogy X(m) - X(n) = X(m + n) barmely m és n valos szamra.

c) Igazoljatok, hogy barmely matrix a G halmazbol invertalhato és az inverz matrix szintén a G
halmaz egy eleme.

d) Ellendrizzétek, hogy az (X (m))2 = 0, egyenletnek 1étezik-e megoldasa!

2. Tétel (7 puncte)

Az R halmazon értelmezziik a kovetkezé muveletet: x * y = xy +ax + by + ¢, a,b,c ER

a) Hatarozzatok meg az a,b,c valds paramétereket tigy, hogy a miivelet legyen kommutativ,
asszociativ és x * 2017 = 2017 teljesiiljon barmely x € R esetén.

b) Azel6z6 alpontban meghatarozott a,b,c értékekre oldjatok meg R -benaz x * x * x = x
egyenletet.

3. Tétel (7 pont)

sinx es ] foz cosXx

Adottak a kovetkez06 integralok I =
a) Szamitsatok ki (3sinx + 4 cosx)’.
b) Mutassitok ki, hogy 31 +4] =% és3/ —4I =1In %

€) Hatarozzatok meg az | és J integralokat.

0 3sinx+4 cosx 3sinx+4cosx

4. Tétel (7 pont)
Adottaz f:R — R, f(x) = 6x — 2 fiiggvény.

a) Hatarozzatok meg az f fliggvény azon primitiv fliggvényeinek halmazat, amelyeknek nincs
valos gyoke.
b) Hatarozzatok mega g:R — R fiiggvényt Gigy, hogy
9"(x) =f(x),g(1) =0ésg(-1) = 4.

Nota: Munkaid6 3 6ra.
Minden tétel kotelezd.



