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Concursul National de Matematica Aplicata ,ADOLF HAIMOVICI”
Etapa locala — 09 februarie 2013

Clasa a Xll-a

1. Se considera grupul G = (3, + oo) in raport cu legea de compozitie x * y = xy — 3x - 3y +12.

a) Determinati numerele reale a si b astfel incat functia f :R* — G, f(x) = ax + b sé fie izomorfism de la

grupul (Ri,-) la grupul (G,*) ;
b) Si se calculeze X™ = X * X * X *...* X de n ori;

c) S se determine numarul natural nenul n astfel incit sa avem: 4% 4% 4%, x4 =2n+2.
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2. Se considera functia f : (O, oo)—) R, f (X) = X2 B . Sa se demonstreze ca functia admite
—+ 2\/; -6,x>1
X

4
primitive pe (O, oo) si sa se determine o primitiva al carei grafic trece prin punctul A(l, 5]

3. Fie multimea G ={ X € M,(Z,)| X = a 2b
b a

a) Aratati cd multimea H =G — {OZ} este grup in raport cu inmultirea matricilor.

AN

b) Determinati numarul de solutii ale ecuatiei X % = 1‘ 9 X eG.
01
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4. Se considers functiile f,g:R - R, f(x)= In(x +l) si g(x)= 1
X"+
a) Sa se arate ca f este o primitiva a functiei g.
X
b) S& se calculeze J.de, xeR.
f(x)

Notda: a) Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.

b) Toate problemele sunt obligatorii.

c) Fiecare problema se noteaza de la 0 la 7.
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