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Barem: clasa a XlI-a

1.) a.)Se considera
X,yeM,x=a+by5 y=c+d+/5cuab,cdeZsia’—5b?=1c?—5d%=1

x-y =ac+5bd +(ad +bc /5 1p
(ac+5bd * —5(ad +bc)? = (a? —5b? (c? —5d?)=1-1=1 1p
=X-yeM 1p

b.) Géasirea unui element si justificarea ca este din multimea data (de exemplu 9 + 45 )

2p
c.) Notand X, € M elementul gasit la punctul b.) se obtine XZ, Xg,..., X;°** € M deci multimea

M are cel putin 2012 elemente 2p
2.) Elementul neutru e =8 1p
. . . , Ix—48
Simetricul lui x este X' = . 2p
X —
Condiia x ez  w=X=89, 1 7, 1 1p
X—7 xX=7 X—7
Avem X—7=1=x=8 1p
Sau X—-7=-1=x=6 1p
Multimea elementelor simetrizabile este {6,8} 1p
3.) Explicitarea functiei
1+X, X € (~0,~1)
f(x)=4{1-x% xe[-11] 1p

1-x, x e (L)

Verificarea continuitatii in punctele —1 si 1, de unde functia admite primitive 1p
2

X+X?+Cl, Xe(—oo,—l)

3

O primitiva de forma F(x)=1{x - X? +¢,, xe[-11] 1p

2
X= -t Cy X € (1, )

Din conditia F(0)=1=>¢c, =1 1p

Nota : e toate subiectele sunt obligatorii
e timpdelucru3h
o fiecare problema se noteaza cu puncte intregi de la 0 la 7
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. e Ca ) 5 7
Functia F este continudin —1 51 1 sise obtine ¢, =— i C, = 5 2p
Forma finala a functiei F 1p

4) j))‘( 1)1‘ -] +1o|x+j dx=1,+1, (1p)

x® 1edu 1 1
I, = dx==|—==Injul+c==In[x*+1+c 3
1Jx“+1 2w =" 4‘ ] (3p)
X du 1 1
I, = dx == =-arctgu+c==arctg x> +c¢ 3
? Ix“+1 2ju2+1 22 221 (3p)
Nota : e toate subiectele sunt obligatorii

e timpdelucru3h
o fiecare problema se noteaza cu puncte intregi de la 0 la 7



