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Problema 1.

Rezolvati in R ecuatiile:
a) logy(log,(5x—4)) =1 +log,(log, x)

b) Z?III.DEZI:I‘fl:I —2=2— Ex + 1)_,{|'lngx+._2

Solutie:
a) Conditii de existenta:
5x-4>0
log, (5x—4)>0. Obfine X € (1,00) =w=-nmmmmmmmmmmee oo 1 pct.
log, x>0
Scrie ecuatia log, (log, (5x—4))=log, (2log, x) S — ---- 1 pct.
Obtine X% — 5X + 4 = 0 mmmmmmmm e 1 pct.
Rezolva si alege valoarea X =4 ---------=--mmmmmmmmomee mmemmmemememeeeeeemena- ---- 1 pct.
b) Conditii de existenta:
X+1>0
X+1#1 Obtine x > 0 ---------- mmemmmemeemeeeeeeeeeeneoe --- 1 pct.
log, (x+1)>0
Noteazd log,(x + 1) =t,t =0
Obtine x + 1 = 2% gj scrie ecuatia 2¥F —2 =2 — 2VF <. e 1 pct.
Rezultd X =1 ----mmmmmmmm oo --- 1 pct

Problema 2.

X

Se considera functia f: R — R, f(x) = 1+l=]

a)  Sase demonstreze ca functia f este strict crescatoare pe R.

b)  Siserezolve in R ecuatia f(x) = m, m € R. Discutie dupi valorile parametrului m.

Solutie:

a)  Expliciteaza functia - 1 pct.
Studiaza monotonia pe intervalul (00, 0) ==-==-======mmmm s 1 pct.
Studiaza monotonia pe intervalul (0, +00) ==-======m-mmmmmmm oo 1 pct.
Concluzie mememmmemem e e 1 pct

. m
b)  Rezolvd f(x) = m,x < 0 i gaseste x=——, me(-10). --- --- 1,5 pct

m+1




Rezolva f(x) =m,x = 0 gi giseste x = ﬁ,m € [0,1) ---mmmmmm e 1,5 pct

Problema 3.

a) Sa se demonstreze ca: 3/’20+14\/§ +3/20—14\/§ =4,
b) Si se rezolve ecuatia: V7 —x +x — 5 = 2.

Solutie:
a)  Noteaza J20+142 =a si 320-1442 =b e — 1 pct.
Deduce ca a-b=2 ---------mmmmmmemmm - mmmmememmemeeeeeeee --------- 1 pct.
Noteazd a+b=t siobtine ecuatia t¥ — 6 — 40 = 0 ~mmoemmmmeem e 1 pct.
Obtine t =4 --m-mmmmmm oo - 1 pct
b)  Obtine conditia de existentd x € [5,7] ----------=-==-====- - - 1 pct.
Rezulta (7—X)(X—5) =0 —-mmmmemmeeeeeee- mmmmmmemmeeeeeee- m=mmmmem—em—emeeeeeeeeeeee 1 pct.
Rezultd x=5 sau x=7 mememmeememmeeeeeeeeeeeee e e - 1 pct.
Problema 4.

a) Sisif card in fiecare zi cite o piatra din varful unui munte. In prima zi i-au fost necesare 7 ore urcand si
coborand.

A doua zi a petrecut 8 ore urcind si coborand. In fiecare zi urci de doud ori mai incet decat in ziua
precedenta, dar coboara de doud ori mai repede. Cat timp va munci in cea de-a treia zi?

b) Pe cele douda maluri a ale unui rau se afla doi palmieri inalti de 10m, respectiv 15m. Distanta dintre ei
este de 25m. In varful fiecarui palmier sta céte o pasire. La un moment dat, la suprafata raului, pe linia ce uneste
palmierii apare un peste situat la distante egale cu cele doua pasari. La ce distantd de palmierul cel mai nalt a
aparut pestele?

Solutie:
a) Noteazd X — timpul de urcare in prima zi si cu (7 —X) timpul de CObOTAre =-----------=---------- 1 pct.
A doua zi timpul de urcare este 2x si de coborare este 8 —2X -------m--m-mmmmmmmmm oo 1 pct.
Din 8 — 2x = == obfine X =3 ----nrrmmrmmrmeemeeneennen S —— 1 pct.
A treia zi obtine timpul de urcare 12 ore si de coborare lora (asadar a treia zi munceste 13 ore)------- 1 pct.
D) DESeN ------mmmmmmm o e LR 1 pct.

10m

Asadar x? = y* + 157 gi x% = 107 + (25 — y)? oorrmmmmmmmmeeeeeeee S 1 pct.

Rezulta y= 10 = -—- i —————— 1 pct




